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Questao 5:
Utilizando a expansao de Laplace, mostre que o determinante de uma matriz

Ayxa cujos elementos a;; = 0 para j > ¢ é dada por Hi:l Akk-

Solucao:
Por defini¢ao, a matriz A é da forma:

a1 0 0 0
A= a21 Qa29 0 0

az1 asz agz 0

a41 Q42 Q43 Q44

Fazendo uma expansdo de cofatores na primeira linha (outra op¢ao igualmente
conveniente seria na quarta coluna) temos:

4
det (A) = Zaljclj = aiic€11,
j=1

onde

a2 0 0

2
ci1=(—1)"| as2 a1z 0 |=a2a33a44.

(42 Q43 Q44

Portanto
4
det (A) = ai1a22a33044 = H gk -
k=1



Questao 6:
Determine sob que condicoes a matriz A dada abaixo nao tem inversa, onde
x é uma constante real.
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Solucao:

Sabendo que uma matriz tem inversa se e somente se det (A) # 0, devemos
determinar x tal que det (A) = 0. Podemos facilmente calcular o determinante
de A com uma expansao em cofatores na coluna 4:

4

det (A) = E (;4Ci4 = A44C44 = C44 ,
i—1

onde

8

2
Cq4 — (—1) 2 Zl‘Q —2x.
T

—_ O =
o8 O

Entao, resolvendo det (A) = 0 encontraremos os valores de = para os quais A
nao tem inversa:
22 -2 =0

z €{0,2} .



