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10. Consideremos o espago vetorial C sobre R e seja F : C — C tal que F(z) = z. Mostre que
F é um operador linear. Se tivéssemos considerado o espaco vetorial C sobre C, F ainda
seria um operador linear?




Algebra de transformacdes lineares
F VoW
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Fixado espacos vetoriais V e W sobre o corpo K '<_ C G- V - W

Conjunto L(V,W): todas as
transformacoes lineares com dominio V
e contradominio W

Adicao entre transformacoes lineares de L(V,W)
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(F+G) é ADITIVA (exercicio)

Multiplicacdo por escalar: (3\ F) (0) = X (F(v)) € V/\

(exercicio) mostrar que L(V,W) é fechado por multiplicacdo por escalar.
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Existe uma transformacao linear BIJETORA entre L(V,W) € Mm.n /‘\‘ (% ( 2 ( 3
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1. Considere as transformacdes lineares F' : R

F(z,y,z) = (2z,y + 2]
G(z,y,2) = (z — 2,y
a. Calcule (F' + G)(v),comv = (2, 3,4)
b. Calcule (3F)(v),comv = (2, 3,4)
c. Calcule (2F — 5G)(u), comu = (5,1, 3)
d. Obtenha uma expressio para a transformacio F' + G

e. Obtenha uma expressio para a transformacio 3F
f. Obtenha uma expressio para a transformacido 2F — 5G

a. Calcule (F' + G)(v), com v = (2,3,4)
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c. Calcule (2F — 5G)(u), comu = (5,1, 3)
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f. Obtenha uma expressio para a transformacao 2F — 5G
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f.(2F — 5G)(z,y,2) = 2F(z,y, z) — 5G(x,y,2) = (—x + 5z, —3y + 2z)

Composicao de transformacoes
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transformacao composta

L(V) = L(V,V)

No caso de OPERADORES lineares U =V =W F,G,HELV)
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2. Considere as transformacées F' e GG do Exercicio 1 e a transformacdo H : R — [R* dada por

Hz,y) = =) F(z,y,z) = (2z,y + 2)

a. Calcule (H o F')(v), comv = (2, 3,4) G(l v Y, ~) = (_.l — 2,Y)
b. Calcule (H o G)(v),comv = (2, 3,4)

c. Obtenha uma expressio para a transformacio H o F'

d. Obtenha uma expressio para a transformacido H o G

e. Obtenha uma expressio para a transformacido H + F'

f. Obtenha uma expressio para a transformacio F o H
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Poténcias de operadores
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15. Seja B = {ey, e,, e3} base canodnica do R3. Se F € L(IR?) é o operador tal que

F(e;) = e
F(ey) = e3
F(e3) = ey,

(a) determine F(x,y, z)
Nota 3]

(b) e mostre que F* = I e, portanto, F? = F1. [

(c) Obtenha uma expressio para F'%°,
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