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Lista 2.1

10. Consideremos o espago vetorial C sobre R e seja F : C — C tal que F(z) = z. Mostre que
F é um operador linear. Se tivéssemos considerado o espaco vetorial C sobre C, F ainda
seria um operador linear?




8. Considere a seguinte transformacaq Nota 2] em C(RR) (espaco vetorial de funcdes
continuas nos reais):
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(a) Calcule D(0)
(b) Calcule D(cos(t))
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(c) Calcule D(cos(t) +3t%> —2t+1)
)
~> (e) D é injetora?

[Nota 2] 01(R) é o espaco vetorial das funcdes reais que tém derivada continua




Algebra de transformacées
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Fixados os espacos vetorias V e W sobre o corpo K <—) C

F

Sejam F e G transformacoes lineares
entreVeW

L(V,W) é o conjunto de TODAS
as transformacoes lineares entre Ve W
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Adicao de transformacodes lineares
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(exercicio)

O conjunto L(V,W) é FECHADO POR ADICAO

MULTIPLICACAO DE TRANSFORMAGAO LINEAR POR ESCALAR.

df(o*):,o(}:((’) |
(+F) < (1)

oL l: sera transformacao linear de Vem W.

Entdo L(V,W) sera fechado por multiplicacdo por escalar. \/




Logo, L(V,W) E UM ESPACO VETORIAL SOBRE O CORPO K

VeJ(o:/ VLM(W" @ - F(U> :0‘4/

((v,v)

F\er <@L(v,w)> = \/

Existe uma transformacao linear BIJETORA que associa cada transf. de L(V,W) em uma UNICA matriz nxm

11. Sejam F : R®* — R? e G : R® — R? transformacdes lineares definidas por

F(x,y,z) = (x+y,2)
G(x,y,2) = (x,y — 2)
(a) Calcule (F+G)(v),comuv = (2,3,4).
(b) Obtenha uma expressao para a transformacgao F + G
(c) Calcule (2F —3G)(v), comov = (2,3, 4).

(d) Obtenha uma expressao para a transformacao 2F — 3G

F(x,y,z) = (x+y,2)
G(x,y,z) = (x,y — 2)




F(x,y,z) = (x +y,2) (c) Calcule (2F —3G)(v), comov = (2,3, 4).
G(x,y,2z) = (x,y — 2) (d) Obtenha uma expressao para a transformacao 2F — 3G

15. Seja B = {ey, e,, e3} base candnica do R>. Se F € L(R?) é o operador tal que

F(ey) = e
F(e;) = e3
F(es3) = ey,
(a) determine F(x,y, z)
(b) e mostre que F* = I e, portanto, F? = F~1, [Nota3]

(c) Obtenha uma expressdo para F'%,

F o= Fof°F

COMPOSICAO de transformacdes lineares




COMPOSICAO de transformacées lineares
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Funciona como um produto (ndo comutativo)

CasoU=V=W F G., f’l - L' Q\/) operadores lineares em V
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existe o grupo das matrizes.
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15. Seja B = {ey, ey, e3} base candnica do R3. Se F € L(IR?) é o operador tal que
F(ey) = e
F(ez) = e3
F(e3) = ey,

(a) determine F(x,y,z)
Nota 3]

(b) e mostre que F? = I e, portanto, F? = F~L.

(c) Obtenha uma expressio para F'%.




Inversa 3 esquerda E INVERSA A DIREITA
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